圆与方程辅导课

一：圆的方程。

（1）标准方程（几何式）：
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()()

xaybr

-+-=

（圆心为A(a,b),半径为r）   
（2）圆的一般方程（代数式）：
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二：点与圆的位置关系的判断方法：根据点与圆心的距离
[image: image7.wmf]d

与
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在大小关系判断。

三：直线与圆的位置关系判断方法：
（1）几何法：由圆心到直线的距离和圆的半径的大小关系来判断。 d=r 为相切，d>r为相交，d<r为相离。适用于已知直线和圆的方程判断二者关系，也适用于其中有参数，对参数谈论的问题。利用这种方法，可以简单的算出直线与圆相交时的相交弦的长，以及当直线与圆相离时，圆上的点到直线的最远、最近距离等。
（2）代数法：由直线与圆的方程联立得到关于x或y的一元二次方程,然后由判别式△来判断。△=0为相切，△>0为相交，△<0为相离。利用这种方法，可以很简单的求出直线与圆有交点时的交点坐标。

四：圆与圆的位置关系判断方法：
（1）几何法：两圆的连心线长为
[image: image9.wmf]l

，则判别圆与圆的位置关系的依据有以下几点：
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 EMBED Equation.3  [image: image17.wmf]2
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5）当
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（2）代数法：由两圆的方程联立得到关于x或y的一元二次方程, 然后由判别式△来判断。△=0为外切或内切，△>0为相交，△<0为相离或内含。若两圆相交，两圆方程相减得公共弦所在直线方程。

五：直线与圆的方程的应用：利用平面直角坐标系解决直线与圆的位置关系。

题型分类剖析

类型一：求圆的方程

例1：求过三点O(0,0)、M1(1,1)、M2(4,2)的圆的方程,并求圆的半径长和圆心坐标。
变式1：求过点A（5，2）和点B（3，-2），圆心在直线2x-y=3上的圆的方程。
变式2：(06重庆卷文)以点
[image: image26.wmf])
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(C)
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变式3：（2005年黄冈市调研题）圆x2+y2+x－6y+3=0上两点P、Q关于直线kx－y+4=0对称，则k=____________.

类型二：轨迹方程与切线方程

例2：已知点P（10，0），Q为圆
[image: image32.wmf]22
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上一点动点，当Q在圆上运动时，求PQ的中点M的轨迹方程。

变式1：已知线段AB的端点B的坐标是(4,3),端点A在圆(x+1)2+y2=4上运动,求线段AB的中点M的轨迹方程。

变式2: 由动点P向
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引两条切线PA、PB,切点分别为A、B, 
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,求动点P的轨迹方程.

变式3:动圆
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的圆心的轨迹方程是　　　      
例3. 已知圆的方程是x2+y2=r2,求经过圆上一点M(x0,y0)的切线方程。

变式1：求由下列条件所决定圆
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的圆的切线方程：

(1)经过点
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，(3)斜率为
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变式2：已知圆的方程为x2+y2+ax+2y+a2=0,一定点为A(1,2),要使过定点A(1,2)作圆的切线有两条,求a的取值范围.
类型三：直线与圆、圆与圆的位置关系

例4：直线2x－y＋1＝0与圆O∶x2+y2+2x-6y-26=0的位置关系是（     ）.
A． 相切        B． 相交且过圆心    　C． 相离          D． 相交不过圆心
变式1：(06安徽卷文) 直线
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变式2：已知圆C1:x2+y2+2x-6y+1=0,圆C2:x2+y2-4x+2y-11=0,求两圆的公共弦所在的直线方程及公共弦长.
变式3：求过点A(0,6)且与圆C:x2+y2+10x+10y=0切于原点的圆的方程.

类型四：弦长问题

例1：已知直线l:y=2x－2,圆C:x2＋y2＋2x＋4y＋1=0,请判断直线l与圆C的位置关系,若相交,则求直线l被圆C所截的线段长.
变式1：圆x2+y2=8内有一点P0(-1,2),AB为过点P0且倾斜角为α的弦.

(1)当α=
[image: image48.wmf]4
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时,求AB的长；(2)当AB的长最短时,求直线AB的方程。
变式2：已知过点M(-3,-3)的直线l被圆x2+y2+4y-21=0所截得的弦长为4
[image: image49.wmf]5

,求直线l的方程。
类型五：距离最值问题与对称问题

例1：已知实数x、y满足方程x2+y2－4x+1=0.求（1）
[image: image50.wmf]x

y

的最大值和最小值；（2）y－x的最小值；（3）x2+y2的最大值和最小值.
变式1:(06湖南卷文) 圆
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的最大距离与最小距离的差是(    )

(A) 30     (B) 18     (C)
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例2：点（－3，3）发出的光线L射到x轴上，被x轴反射，其反射线所在直线与圆
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相切，求光线L所在直线方程．

变式1：求圆
[image: image57.wmf]22
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关于直线3x-4y+5=0 的对称圆方程.
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